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ΘΕΩΡΙΑ   
 

Στο ισοσκελές τρίγωνο οι γωνίες της βάσης 
του είναι ίσες μεταξύ τους.  

ˆ ˆ    Β=ΓΑΒ = ΑΓ ⇔  

 

 

 

Σε κάθε ισόπλευρο τρίγωνο κάθε γωνία του 

είναι  
060  

 

 

ΙΔΙΩΤΙΚΟ  ΓΥΜΝΑΣΙΟ  ΔΟΥΡΑΧΑΝΗΣ 
Τηλ. 26510 52247 ΔΟΥΡΑΧΑΝΗ ΙΩΑΝΝΙΝΑ 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Α΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 
ΑΘΡΟΙΣΜΑ  ΓΩΝΙΩΝ  ΤΡΙΓΩΝΟΥ 

Το άθροισμα των γωνιών τριγώνου είναι 
1800   ή 2 ορθές. 
 

  
0ˆ ˆ ˆ 180Α+Β+Γ =  

 
ˆ ˆ ˆ 2 ορθέςΑ+Β+Γ =   

Σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο το άθροισμα των 

γωνιών του, που είναι οξείες, είναι: 090  ή 1 
ορθή. 

0ˆ ˆ 90Β+Γ =           ˆ ˆ 1Β+Γ =    ορθή 

 



 
 
 
ΑΣΚΗΣΕΙΣ                                                                                                           ΣΕΛΙΔΑ  2  

1) Σε ένα τρίγωνο μια γωνία 

του είναι 067   και μια άλλη 
056  . Πόσο είναι η τρίτη 

γωνία; Γιατί; 

Απάντηση   

Οι δυο γωνίες έχουν 
άθροισμα     

0

      67
   +56
   123

 

Το άθροισμα των γωνιών του 

τριγώνου είναι 0180    άρα η 
τρίτη γωνία του τριγώνου θα 
είναι: 

    
0

    180
   -123
      57

 

 

2) Σε ένα τρίγωνο μια γωνία 
του είναι 058  και μια άλλη 

061   . Πόσο είναι η τρίτη 
γωνία; Γιατί; 
Τι είδους τρίγωνο είναι αυτό; 
Γιατί; 

Απάντηση   

Οι δυο γωνίες έχουν 
άθροισμα:     

     

0

0

0

     58
  + 61
   119

 

 

 

Το άθροισμα των γωνιών του 

τριγώνου είναι 0180    άρα η 
τρίτη γωνία του τριγώνου θα 
είναι: 

     

0

0

0

   180
 - 119
      61

 

Άρα στο τρίγωνο αυτό δυο 
γωνίες του είναι ίσες μεταξύ 
τους. Άρα το τρίγωνο είναι 
ισοσκελές. 

                                                                                                             

3) Σε ένα τρίγωνο μια γωνία 

του είναι 
3
7

 ορθής και μια 

άλλη 
5
7 ορθής . Πόσο είναι η 

τρίτη γωνία; Γιατί; 

 

Απάντηση   

Οι δυο γωνίες έχουν 
άθροισμα  
3 5 8
7 7 7
+ =    ορθής. 

Το άθροισμα των γωνιών του 
τριγώνου είναι 2 ορθές, άρα 
η τρίτη γωνία του τριγώνου 
θα είναι: 

8 14 8 62
7 7 7 7

− = − =          

ορθής 
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4) Σε ένα τρίγωνο μια γωνία 

του είναι 
3
4  ορθής και μια 

άλλη 
5
6   ορθής . Πόσο είναι 

η τρίτη γωνία; Γιατί; 

 

Απάντηση   

Οι δυο γωνίες έχουν 
άθροισμα  
3 5 9 10 19
4 6 12 12 12
+ = + =   

ορθής 

 

Το άθροισμα των γωνιών του 

τριγώνου είναι 2 ορθές,  
άρα η τρίτη γωνία του 
τριγώνου θα είναι: 

19 24 19 52
12 12 12 12

− = − =  

ορθής. 

 

5) Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο 
μια από τις οξείες γωνίες του 

είναι 063  . Πόσο είναι η 
άλλη οξεία γωνία του; Γιατί; 

 

Απάντηση:   
Στο ορθογώνιο τρίγωνο οι δυο 
οξείες γωνίες του έχουν άθροισμα 

090 . 

 

Έτσι η άλλη οξεία γωνία 
του είναι: 

     

0

0

0

     90
  - 63
     27

 

 

6) Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο 
μια από τις οξείες γωνίες του 

είναι
5
9  ορθής . Πόσο είναι 

η άλλη οξεία γωνία του; 
Γιατί; 

 

Απάντηση:   
Στο ορθογώνιο τρίγωνο οι 
δυο οξείες γωνίες του έχουν 

άθροισμα 1  ορθή γωνία. 
 

 

Έτσι η άλλη οξεία γωνία του 
είναι: 
 

5 9 5 41
9 9 9 9

− = − =  

ορθής.  
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 

 

 

 

7) Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι 

062
∧

Α =  και 056
∧

Β =  :  

Α) Να βρεθεί η τρίτη γωνία του 
τριγώνου ΑΒΓ.  

Β) Τί είδους τρίγωνο είναι το 
ΑΒΓ; Γιατί:  

Γ) Να υπολογισθούν οι 

εξωτερικές γωνίες  
∧

ΑΒ∆  και 
∧

ΑΓΕ  .   
* Να δικαιολογηθεί κάθε 
απάντηση. 

 

Το άθροισμα των γωνιών 

τριγώνου είναι 0180 .    

 

    

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ: 
Α) Το άθροισμα των δυο γωνιών τριγώνου είναι:     

     
0

62
56

118

+   Η τρίτη γωνία του ΑΒΓ είναι: 
0

180
118

62

−  

Β)  Άρα  
∧

Α = Γ  και έτσι ΒΑ=ΒΓ.  
Άρα το τρίγωνο   ΑΒΓ είναι  ισοσκελές.   

Γ) Είναι   0180 56 124
∧

ΑΒ∆ = − =   και 

     0180 62 118
∧

ΑΓΕ = − =   . 

 

Όταν οι όχι κοινές 
πλευρές δυο εφεξής 
γωνιών είναι στην ίδια 
ευθεία, τότε οι γωνίες 
είναι παραπληρωματικές.  
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 
 

 

 
8) Σε τρίγωνο ΑΒΓ το μέτρο της 
γωνίας  Β είναι 360 μεγαλύτερο 
από το διπλάσιο του μέτρου της 
γωνίας Α.  Το μέτρο της γωνίας Γ 
είναι τριπλάσιο από το μέτρο της 
γωνίας Α. Να βρεθούν τα μέτρα 
των γωνιών του τριγώνου.     

* Να δικαιολογηθεί κάθε 
απάντηση. 

Διαβάζουμε με προσοχή την 
άσκηση. 
 
Προσέχουμε ότι τα μέτρα 
των γωνιών έχουν σχέση, με 
το μέτρο της γωνίας Α. 
 
Το άθροισμα των γωνιών 

τριγώνου είναι 0180 .    

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:   
Αν το μέτρο της γωνίας Α είναι x (σε μοίρες), τότε το μέτρο 
της γωνίας Β θα είναι 2x+36 και το μέτρο της γωνίας Γ θα 
είναι 3x.  

Αλλά το άθροισμα των γωνιών τριγώνου  είναι 0180 .   άρα    
2 36 3 180
6 144 24

x x x
x x

+ + + = ⇔
⇔ = ⇔ =

 

 

 

Άρα  024
∧

Α =   και  084
∧

Β =   και 072
∧

Γ =   . 
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9)  

ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 
 9) Σε τρίγωνο ΑΒΓ το μέτρο της  γωνίας Α 

είναι 60 μοίρες μικρότερο από το διπλάσιο 
του μέτρου της γωνίας Β και το μέτρο της 
γωνίας Γ, 120 μοίρες μικρότερο από το 
τριπλάσιο  του μέτρου της γωνίας Β. Να 
βρεθούν τα μέτρα των γωνιών του τριγώνου 
ΑΒΓ.   
Τι είδους τρίγωνο είναι το ΑΒΓ; Γιατί; 
* Να δικαιολογηθεί κάθε απάντηση. 

Διαβάζουμε με 
προσοχή την άσκηση. 
 
Προσέχουμε ότι τα 
μέτρα των γωνιών 
έχουν σχέση, με το 
μέτρο της γωνίας Β. 
 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:  
Αν  x   το μέτρο της γωνίας Β τότε το μέτρο της γωνίας Α θα είναι 
2 60x −  και το μέτρο της γωνίας Γ θα είναι 3 120x −    
 Άρα είναι: 

  

2 60 3 120 180
2 3 180 60 120

6 360 60

x x x
x x x

x x

+ − + − = ⇔
⇔ + + = + + ⇔
⇔ = ⇔ =

     

                                                                         και έτσι   060
∧

Β =  .    

 
 
 
 
 
Το άθροισμα των 
γωνιών τριγώνου είναι 

0180 . 

Άρα   060
∧

Β =  και  02 60 2.60 60 60x
∧

Α = − = − =   και  
 03 120 3.60 120 60xΓ = − = − =  
 και   το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο. 
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ   Σκέψεις-Ιδιότητες 

 

 

10) Σε τρίγωνο ΑΒΓ 

δίνονται 043
∧

Β =  και 
 035Γ =   . 

Α) Να βρεθεί η τρίτη γωνία 
του τριγώνου ΑΒΓ. 
Β) Τι είδους τρίγωνο είναι 
το ΑΒΓ; Γιατί;  
Γ) Να βρεθούν τα μέτρα 
των γωνιών:     

∧

∆ΑΕ  ,  
∧

ΕΑΓ  ,  
∧

∆ΑΒ , 
∧

ΖΒΗ   , 
∧

ΖΒΑ  ,  
∧

ΗΒΓ     
* Να δικαιολογηθεί κάθε 
απάντηση. 

 
Όταν δυο εφεξής 
γωνίες έχουν τις όχι 
κοινές πλευρές τους 
σε ευθεία, οι γωνίες 
είναι 
παραπληρωματικές. 
 
Οι κατακορυφήν 
γωνίες είναι ίσες 
(μεταξύ τους).  

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:   
Α) Το άθροισμα των δυο γωνιών τριγώνου είναι:     

     
0

43
35

78

+   Η τρίτη γωνία του ΑΒΓ είναι: 
0

180
78

102

−  

Β)  Άρα   0102
∧

ΒΑΓ =  και έτσι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι  
    αμβλυγώνιο.  

Γ.1)  0102
∧ ∧

∆ΑΕ = ΒΑΓ =   σαν κατακορυφήν.   

Γ.2)  0180 180 102 78
∧ ∧

ΕΑΓ = −ΒΑΓ = − =    

                                         εφεξής παραπληρωματική της 
∧

ΒΑΓ  .   

Γ.3)  078
∧ ∧

∆ΑΒ = ΕΑΓ =   σαν κατακορυφήν. 

Γ.4)   043
∧ ∧

ΖΒΗ = ΑΒΓ =   σαν κατακορυφήν. 

Γ.5) 0180 180 43 137
∧ ∧

ΖΒΑ = −ΑΒΓ = − =  .  

                                         εφεξής παραπληρωματική της  
∧

ΑΒΓ  .  

Γ.6)  0137
∧ ∧

ΗΒΓ = ΖΒΑ =  σαν κατακορυφήν. 

Το άθροισμα των 
γωνιών τριγώνου 

είναι 0180 . 
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 

 

 

11) Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται 066
∧

Β =  

και  038Γ =   . 

Φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας 
∧

ΒΑΓ , 
την ΑΔ. 
Α) Να βρεθεί η τρίτη γωνία του 
τριγώνου ΑΒΓ. 
Β) Να βρεθούν τα μέτρα των γωνιών: 

Β.1)  ν
∧ ∧

ΒΑ∆ = = ∆ΑΓ  Β.2) 
∧

ΖΒ∆  ,      

Β.3) 
∧

Α∆Β   , Β.4)  
∧

Α∆Γ  ,   Β.5) 
∧

Β∆Η   ,  

Β.6)  
∧

Η∆Γ   ,    Β.7)  
∧

∆ΓΘ .  
Γ) Τι είδους τρίγωνο είναι το ΔΑΓ. 
Να δικαιολογηθεί κάθε απάντηση. 

 
Όταν δυο εφεξής 
γωνίες έχουν τις 
όχι κοινές πλευρές 
τους σε ευθεία, οι 
γωνίες είναι 
παραπληρωματικέ
ς. 
Οι κατακορυφήν 
γωνίες είναι ίσες 
(μεταξύ τους).  

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:   

Α) Το άθροισμα των δυο γωνιών τριγώνου ΑΒΓ είναι:     

     
0

66
38

104

+
  Η τρίτη γωνία του ΑΒΓ είναι: 

0

180
104

76

−  

Β.1)  076 38
2

ν
∧ ∧

ΒΑ∆ = = ∆ΑΓ = =  

Β.2)  0180 180 66 114
∧ ∧

ΖΒ∆ = −ΑΒΓ = − =     

εφεξής παραπληρωματική της 
∧

ΑΒΓ  .   
Β.3) Το άθροισμα των δυο γωνιών του τριγώνου ΑΒΔ είναι:     

     
0

66
38

104

+
  Η τρίτη γωνία του ΑΒΔ είναι: 

0

180
104

76

−  

Β.4)  0180 180 76 104
∧ ∧

Α∆Γ = −Α∆Β = − =    

                                 εφεξής παραπληρωματική της 
∧

Α∆Β  .   

Β.5)  0104
∧ ∧

Β∆Η = Α∆Γ =   σαν κατακορυφήν. 
 
 

 

Το άθροισμα των 
γωνιών τριγώνου 

είναι 0180 . 
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     . 

Β.6)  076
∧ ∧

Η∆Γ = Α∆Β =    κατακορυφήν.   

Β.7)  0  =180 180 38 142
∧ ∧

∆ΓΘ −ΑΓΒ = − =      

           εφεξής παραπληρωματική της 
∧

ΑΓΒ  . 

Γ) Στο τρίγωνο ΔΑΓ είναι:  0 = 38
∧ ∧

∆ΑΓ ΑΓ∆ =    
    άρα το τρίγωνο είναι ισοσκελές ΔΑ=ΔΓ . 
 

 

   

 

 

12)                                                                                                  

ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 

 

 

12)  Στο δίπλα σχήμα τα μέτρα των 
γωνιών, που φαίνονται, είναι σε 
μοίρες. 
Α) Να υπολογισθούν οι γωνίες:  

∧

Α∆Β  και 
∧

∆ΓΒ  , σε μοίρες. 
Β) Τι είδους τρίγωνο είναι το 

τρίγωνο  ΒΓ∆


; 

 

 

 

 

* Να δικαιολογηθεί 
κάθε απάντηση. 

  

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ:  042   ,   0105   , αμβλυγώνιο  .  
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-Ιδιότητες 

 

 

13) Στο δίπλα σχήμα τα 
μέτρα των γωνιών, που 
φαίνονται, είναι σε 
μοίρες. ΒΣ διχοτόμος. 

 074
∧

ΒΑΓ =   και 
038

∧

ΑΓΒ =   . 
Να υπολογιστούν όλες οι 
γωνίες που φαίνονται στο 
δίπλα σχήμα. 

 

 

 

 

 

 

ΑΠΑΝΣΗΣΗ:   Γύρω από το  Α   074  , 0106  .  
Γύρω από το Γ , 038  , 0142  .    Γύρω από το Β,  034  , 068 , 0112   .    
Γύρω από το Σ  , 072  , 0108   . 

* Να 
δικαιολογηθεί 
κάθε απάντηση. 

 

14)                                                                                                       

ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-
Ιδιότητες 

 

 

14) Στο δίπλα σχήμα τα 
μέτρα των γωνιών, που 
φαίνονται, είναι σε μοίρες.  
Να υπολογιστούν όλες οι 
γωνίες που φαίνονται στο 
δίπλα σχήμα. 

* Να δικαιολογηθεί κάθε 
απάντηση. 

 

ΑΠΑΝΣΗΣΗ:   Γύρω από το Κ  , 082  , 098  
Γύρω από το  Β   035 .     Γύρω από το Γ , 037 .     Γύρω από το Δ,  059  .       
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ΣΧΗΜΑ ΑΣΚΗΣΗ Σκέψεις-
Ιδιότητες 

 

15) Στο δίπλα σχήμα τα 
μέτρα των γωνιών, που 
φαίνονται, είναι σε μοίρες.  
Α) Να υπολογιστούν όλες οι 
γωνίες που φαίνονται στο 
δίπλα σχήμα. 
Β) Υπάρχουν στο σχήμα 
ισοσκελή τρίγωνα; Γιατί; 

 

ΑΠΑΝΣΗΣΗ:  Α)  Γύρω από το  Α  036 .   Γύρω από το Γ , 040 .     
Γύρω από το Δ,  075  .  Β) Ναι    ΑΓ=ΑΔ  και ΕΑ=ΕΔ. 

* Να 
δικαιολογηθεί 
κάθε απάντηση. 

   

 

 

 

 


